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1. Akú prácu vykoná motor ak otočí rameno okolo horitontálnej osi z dolnej (stabilnej) polohy do
hornej (nestabilnej) polohy zǎcasT? Rameno má moment zotrvačnosti okolo tejto osiI, hmot-
nost’ m a vzdialenost’ t’ažiska od osi otáčania jel. Otá̌canie je pritom brzdené lineárnym trením s
koeficientom treniaκ a motor pǒcas celkového pohybu, prvú polovicučasu roztá̌ca ty̌c rovnomer-
ne zrýchlene a drúhú polovicǔcasu ju rovnomerne spomal’uje, t.j.α(t) = 1

2εt2 pre t ∈ (0,T/2) a
α = α1+ω1(t −T/2)− 1

2ε1(t −T/2)2. Ako musí závisiet’ moment sily oďcasu?
Re: Pre fyzikálne realistickú trajektóriu musí platit’

α(0) = 0 , α(T ) = π (7)

α̇(0) = 0 , α̇(T ) = 0 (8)

α̈(0...T/2) = ε , α̈(T/2...T) = ε1 (9)

α(T/2−0) = α(T/2+0) (10)

α̇(T/2−0) = α̇(T/2+0) (11)

z čoho nájdemeα1 = (1/2)ε(T/2)2, ω1 = εT/2, ε = ε1 a ε = 4π/(T 2). Prácu nájdeme z Lagran-
geovej rovnice rovnice
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pričomDκ = −κα̇, L = (1/2)Iα̇2+mgl cos(α).
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